Primeira avaliacdo de Analise no R™ - 19/09/2024
Professor: Victor Hugo Gonzalez Martinez

Nome:

1. (1,0) Considere E = {(z,y) € R? : (y + 2?)(z + 1) = 0}.

(e) E é conexo?

2. (1,0) Seja K C R™. Prove que K é compacto se e somente se toda fungao continua f : K — R™ é
limitada.

3. (2,0) Sejam S,T C R™ conjuntos ndo vazios. Defina a distdncia d(S,T) entre S e T pondo
d(S,T) =inf{|lz —y|:x € S,y € T}.
Sejam K C R™ compacto e F' C R™ fechado. Prove que existem zy € K e yo € F tais que
d(K,F) = |z¢ — yo|. Conclua que se KN F = & entdo d(K, F) > 0.
4. (2,0) Mostre que toda func¢ao continua f : R — Q é constante.

5. (2,0) Seja f : R"™ — R™ uma bijecdo. Mostre que f é homeomorfismo se, e somente se, para todo
Y C R” tem-se f(Y) = f(Y).

6. (2,0) Seja X C R™ enumerdvel. Prove que R"\ X = {& € R" : z € X} é conexo por caminhos.



