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1. Calcule

∫
C

z2dz onde C é a curva parametrizada por γ : [0, 1] → C:

γ(t) =
1√
2
(t− sen(πt)) + i((1− t)− cos(πt))

2. Calcule ∫
C

z3 + 3

z(z − i)2
dz

sendo C = C1 ∪ C2 o contorno em forma de oito dado na figura abaixo:

3. Calcule as seguintes integrais, onde todas as curvas são fechadas e orientadas positivamente:

a)

∫
γ(1;3/2)

z7 + 1

z2 (z4 + 1)
dz onde γ(a; r) o ćırculo centrado em a e de raio r;

b)

∫
γ

z7 + 1

z2 (z4 − 81)
dz sendo γ a elipse de equação x2 + 2y2 = 4;

c)

∫
|z|=3

sen(z − 1)

z2 + 1
dz

4. Seja Ω ⊂ C um domı́nio simplesmente conexo e f : Ω → C uma função anaĺıtica. Dê justificativas
rápidas para as seguintes afirmações:

a) f possui derivadas de todas as ordens;

b) A função derivada f ′ também é anaĺıtica;

c) Se F é uma primitiva de f e γ : [a, b] → Ω é um caminho então∫
γ

f(z)dz = F (γ(b))− F (γ(a))

5. Mostre que ∣∣∣∣∫
C

1

z2 + 4
dz

∣∣∣∣ ≤ 2

3
√
13

,

sendo C o segmento de reta que liga 3 a 3 + 2i.

6. Prove que se f é uma função inteira e |f(z) + ez| > |ezf(z)| para cada z ∈ C então f é constante.
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